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Muitos problemas relacionados com as mais variadas situagdes exigem respostas para as quais
¢ necessario, directa ou indirectamente, a resoluciao de equagdes e inequagoes.

Por exemplo:

Admite que uma empresa foi inaugurada no inicio de 1995. O rendimento R (lucro ou
prejuizo), x anos apds a inauguracao, ¢ dado em centenas de milhar de euros pelo seguinte modelo
matematico:

2x—-5

Ry = x+2

Questao 1: Quantos apds a inauguracdo da empresa o rendimento obtido foi de meia centena
de milhar de euros (50 000 €)?

Questdo 2: Durante quanto tempo, apos a inauguragdo da empresa, o rendimento desta foi
inferior a 100 000 €?

A resposta a primeira questdo pode ser dada recorrendo a processos analiticos e/ou processos
graficos. Ora, independentemente do processo, a resposta a esta questdo pressupde, de uma forma
directa ou indirecta, a resolu¢do da equagdo fracciondria

2x -5

1
x+2 2

Relativamente a segunda questdo, a resposta a dar serda o conjunto-solucdo da inequagao

fraccionaria <1, no dominio do contexto do problema.

x+2

Resolucio:

Questao 1:
2x -5

~ 1 .
» Resolver a equagdo = 5 por processos analiticos:

2x-5 1 2x-5 1

=— &
x+2 2 x+2 2

Reduzindo ao mesmo denominador, tem-se:

2x-5 1 4x-10—-x-2 3x-12
X205 240 2(x +2) 2(x+2)
. 3x-12 ~
A fracgao ﬂ anula-se para os valores de x que anulam o numerador e nio anulam
X+

o denominador.
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Assim, tem-se:

Sx-12 =0=3x-12=0A2(x+2)20 > x=d4rxz 2> x=4.
2(x+2)

No contexto apresentado, conclui-se que, passados quatro anos apos a inauguracdo da empresa
(inicio de 1999), o rendimento desta foi de 50 000 €.

Dados dois polinomios P(x) e Q(x), tem-se:

ix)=o<:>P(x)=0/\Q(x)¢0

O(x)
L=
. 2x-5 1 ,
= Resolver a equagdo = — por processos grdficos:
x+2 2
2x-5

Recorrendo a calculador grafica, definem-se as fungdes y, = e y, =0,5 e escolhe-se

x+2
uma Janela adequada, atendendo ao dominio no contexto apresentado.

Floti Flotz Flet: W T MO0

SMWIBCZR=50 /(B2 0 “min=Hl
sma=1H

~NMeB.D wec =1

3=l Yrin=—3

Wy= Vmax=2

M= Ve l=1

~NE= wres=1

Obtém-se as seguintes representacdes graficas: = __=_.—r-"_'_'_’—_‘-

4

De seguida, determinam-se as coordenadas do
ponto de intersec¢do dos dois graficos:

‘.cﬂ'l“h

InEePs ot
H=y ¥=K

Obtém-se 4 como o valor de x, que ¢ a solugdo da equagao dada.

Questdo 2: Durante quanto tempo, apds a inauguragdo da empresa, o rendimento desta foi
inferior a 100 000 €?

= Como o rendimento da empresa vem expresso em centenas de milhar de euros, responder a
esta questdo equivale a resolver a inequaciao R(x)<1.
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Rx)<l < 2x =5 <l 2x =5
x+2

-1<0.
x+2

Reduzindo ao mesmo denominador, tem-se:

2x-5 2x—5-x-2 x—17
-1<0e—m— <0
x+2 x+2 x+2

<0.

Os valores de x para os quais a fraccio

¢ negativa podem ser encontrados através de

construcao de uma tabela de sinais.
O numerador da frac¢do anula-se para x =7 e o denominador anula-se para x =-2.

Tabela de sinais:

x —0 =0) 7 +co
x=7 - = 0 +

x+2 = 0 + + +

= 4 5.S. E 0 +

x+2

NOTA: 4 notagao S.S. utilizada na tabela significa sem significado.

~ L . x=7
-2 ndo pertence ao dominio da expressao 5
X+

Por observacao a tabela, conclui-se que:

x-="7

x+2<0®xe]»2,7[.

No contexto do problema, a variavel x € ndo negativa. Entdo, tem-se:

x-="7
x+2

<0 xel27[Ax>20s xe(0,7].

O rendimento da empresa foi inferior a 100 000 € durante os primeiros sete anos apos o inicio
de 1995, ou seja, desde o inicio de 1995 até ao inicio de 2002.
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EXERCICIOS:

1. Resolve, em ‘R, as equagoes:

2
TS P U S S S 13. 25—y
x-3 x-2 x+1
2. Determina o conjunto-solucdo das condigdes:
2. 5259 22. 275 5 23. 271
x+1 2x+1 2—x
. N . . -2x 1
3. Considera as fung¢des racionais f e g definidas por: f(x) = e g(x)=—; i
X" - X" +3x
Resolve:
3.1. aequagdo f(x)=g(x); 3.2, f(x)=20.
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